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Ejercicio 1:

Considerar la recta L de ecuacion 2z — 3y = 4.

1. Indicé cudles de los siguientes puntos pertencen a L. (Puede haber més de una

respuesta correcta.)

(a) (5+3v2,2+2V/2) (c) | ](6,11)
(b) (1176) (d) I:‘ (27 _3)

Desarrollo: Para saber si un punto P = (a,b) pertenece a una recta, debemos
reemplazar en la ecuacion de la recta y ver si se verifica la igualdad. El primer
elemento a se reemplaza en el lugar de x y el segundo elemento b se reemplaza en
el lugar de . Asi, por ejemplo, tomamos el primer punto P = (5+3v/2,2+2/2)
y reemplazamos = = 5+ 3v/2 e y = 2 + 2v/2 en la expresién 2z — 3y para ver si
obtenemos como resultado 4,

2(5 4+ 3v2) — 3(2+2v2) = 104+ 6v2 — 6 — 652 = 4.
Concluimos entonces que la recta pasa por el punto dado, o lo que es lo mismo

es un punto que pertenece a L.

De la misma forma se reemplazan los restantes puntos y se encuentra que solo
(5+3v2,2 4+ 2v2) y (11,6) pertenecen a L.

2. Indicd cudles de las siguientes rectas son paralelas a L. (Puede haber méas de una

respuesta correcta.)

(a) [X]y=22-1 () [ |3z +2y=14
(b) [X] 62 =12+ 9y [ Jy=-2=

Desarrollo: Dos rectas son paralelas si tienen igual pendiente. La pendiente es
el coeficiente que multiplica a x cuando la recta esta dada de la forma explicita:
y =ax + b ( a es la pendiente).

La recta L dada puede expresarse como

4—-2x 2 4
=-r— .
-3 3 3

2 —3y=4 — y=

Entonces, en cada caso despejamos y para encontrar la pendiente de cada recta
y ver si es igual a % Sélo los incisos a) y b) corresponden a rectas paralelas a L.

3. Los puntos en los que la recta L intersecta a los ejes coordenados son:

() [](2-5) (c) [X](2,0) y (0,—3)
) [ ] (—3,0) vy (0,2) (d) || Ninguna de los anteriores.



Desarrollo: Para encontrar la interseccion de L con el eje X, reemplazamos con
y = 0 en su ecuacion y despejamos el valor de z:
20 —-3-0=4 — ax=2

Entonces, el punto de interseccién entre L y el eje X es (2,0). Para encontrar
la interseccion de L con el eje Y, reemplazamos con z = 0 en su ecuacién y
despejamos el valor de y:

4
2-0-3y=4 = y=-3
Entonces, el punto de interseccién de L con el eje Y es (0, —3).

4. La interseccion entre L'y L' : 3y — x4+ 3 = 0 es:

(a) | |larecta L. (¢) [ ]el punto (—2,1)
(b) el punto (1, —32) (d) I:‘ vacia.
Desarrollo: La intersecciéon entre ambas rectas se encuentra resolviendo el sistema
{ 20 — 3y =4
y—x+3=0
De la segunda ecuacion resulta inmediatamente
x =3y + 3. (1)
Con esta expresién reemplazamos en la primera ecuacién y encontramos
2By+3)—3y=4 = 6y+6—-3y=4
Jy = —2

y:—g-

Con este valor reemplazamos en (1) y encontramos

2
=3 —- 3=1.
T <3)+

Luego, la interseccién entre ambas rectas es (1, —%)

Ejercicio 2:

A N
Considerar el triangulo ABC de la figura, donde o« = 20°, § = 35° y |BC| =5 cm.
A

1. Indica cuéles de las siguientes afirmaciones son verdaderas. (Puede haber ma&s
de una respuesta correcta.)
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(a) a+ 0 =90°. (c) o = §m radianes

(b) | o+ B+ v = 7 radianes @) [ Ja= L radianes
Desarrollo:

A
(a) El tridngulo AC'D es un tridngulo rectdngulo, con dngulo recto en el vértice
D. Por propiedad de la suma de los angulos interiores de un triangulo
tenemos
a+6+90°=180° = a+46=90°

(b) Por propiedad de la suma de los dngulos interiores de un tridngulo tenemos
a+ 0+ v+ =180° = 7 radianes

de donde resulta que o+ 4+~ = m— 4. La tnica forma de que la afirmacion
sea verdadera es que sea 6 = 0. Si bien en el grafico vemos que esto no
es asi, los graficos deben tomarse como esquemas que pueden no ser del
todo correctos por lo que es conveniente, siempre que se pueda, verificar
matematicamente las afirmaciones. En este caso tenemos el dato a = 20° y
vimos en el primer inciso que a4+ d = 90°, es decir que

0 =90°—a =90° —20° # 0.

De esta forma concluimos que la afirmacion no es verdadera.

(¢) Planteamos y resolvemos la ecuacién que nos permite encontrar la medida
en radianes de un angulo dado en el sistema sexagesimal:

20° T 20 1
— T = -7

R«  TT180" "9

Es decir, a = %7?.

(d) Se responde en funcién de lo encontrado en el inciso anterior.

2. Indica cuéles de las siguientes férmulas permiten calcular la altura h. (Puede

haber més de una respuesta correcta.)

(a) |BC|sen 3 (©) I:‘ |BC|

sen 3
__ | BC|
() [][BC] cos s @ L%
Desarrollo: Notemos que
SenB—L — h=|BC|senf
|BC| |

De acd concluimos que (a) es verdadera y (c) es falsa.

Ahora cos § = %, por lo que la afirmacién del inciso (b) es falsa.
Por 1ltimo, tg 5 = %, de donde resulta que la afirmacion del inciso (d) es falsa.

3. El segmento BD mide aproximadamente:
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(a) [ ]2,9 cm. (c) 4,1 cm.
(b) [ 13,5 cm. (d) [ 16,1 cm.

Desarrollo: Tenemos

3
@

cos 3 = — |DB| =|BC|cos = (5cm) - cos 35° ~ 4, lcm.

W
Q

Ejercicio 3:

A
Encontrar el drea del triangulo ABC' de la figura a partir de los siguientes datos:

e La recta L, intersecta al eje de las s
abscisas en (—1,0) y al de las orde- [
nadas en B = (0,4). 418

/24

e La recta Ly es perpendicular a Ly y
el punto C' = (1, —2) pertenece a Ls.

_ [ABJIAC]
- 2

Desarrollo: El area del triangulo esta dada por Area
las medidas de los segmentos |AB| y |AC]|, las cuales podemos calcular mediante la
formula de distancia entre dos puntos. Para esto, necesitamos encontrar las coorde-
nadas del punto A. Este punto es la interseccién entre Li y Lo.

Para encontrar la ecuacién de L, tenemos la informacion de que corta al eje de las
ordenadas en B = (0,4), es decir que la ordenada al origen es 4. Ademss, pasa por
(—1,0), entonces

por lo que necesitamos

Li:y=ar+4 — 0=a(-1)+4 — a=4.

Es decir, Ly : y = 4x + 4. Ahora, L, es perpendicular a Ly, por lo que su pendiente es
—1. Ademds, pasa por C' = (1,—2), por lo que

1 1 7
Lo:y=—- b — 2=—14b — b=—-.
2 Y= Tt TR 1
Es decir, Ly 1y = —tz — 1.

Ahora, para encontrar A resolvemos el sistema

y:4$+4 1 7

= ——r — —
YT

1 7

dr+-x = —~_4

17 23

—2x — -

4 4

23

x — _——




Con este valor de x reemplazamos en la primera de las ecuaciones y encontramos

yasi A= (—f—?, —f—‘;).

El siguiente paso es calcular la medida de los segmentos:

_ 23 24
s = aum =i((-5.-2).09)
23\ 24\ > 529
- WO‘(T? ) +(1- (%)) =y~
acl — a0 =a(
e
17
Finalmente: Area = %,/‘%‘%/% ~ 6, 76.

Ejercicio 4:

(a) Hallar la ecuacion de la parabola que tiene por vértice el punto (5, —4) y pasa por

el punto (3, —2). Graficar.

(b) Para qué valores de m la parabola de ecuacién y = ma? + 4z + 2 tiene dos raices

reales distintas?

Desarrollo:

1. Con el dato del vértice, sabemos que la parabola puede extresarse como y =
a(z —5)? — 4. Usamos el punto (3, —2) para terminar de encontrar la ecuacién:

1
—2=a(3-5)-4 = 2=4a = a=3

Asi, la ecuacién de la pardbola es y =
continuacion.

1
2

4 \ /
2
2 4 6 8 10
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(r — 5)* — 4. Su gréfico se muestra a




2. En primer lugar, remarcamos que m # 0. Resolvemos

—4+yv16—-4-m -2
T = .

2m

0=ma’+4r+2 —
Para que la ecuacién tenga dos raices reales distintas debe ser

106—-8m >0 — m<2.

Luego cualquier m € (—o00,0) U (0,2) es un valor para el cual la pararbola tiene
dos raices reales distintas.



